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Exercicio 1. Sejam f, g : R™ — R funcoes continuas. Mostre de duas formas diferentes que

o conjunto {x € R™: f(x) > g(x)} ¢ aberto em R™.

Exercicio 2. Seja K C R™ conjunto compacto e f : K — R" continua, e seja (xj) sequéncia
contida em K. Mostre que a sequéncia ( f (Xj)) possui subsequéncia convergente com limite
contido em f(K).

Ezercicio 3. Sejam 2 C R™ fechado e limitado, e f :  — R™ continua em ). Sem usar

Heine-Borel, mostre que f(2) é fechado e limitado.

Exercicio 4. Sejam V e W dois espagos vetoriais normados, e 7' : V' — W uma aplicacao
linear. Mostre que
(1) T é continua em V' se e somente se T' é continua em 0

(2) T é continua em V se e somente se 7' é limitada (i.e., T' € L(V,W))

(3) se Ve W tém dimensao finita, entdo 7' é continua

FExercicio 5. Mostre que o produto de duas func¢oes uniformemente continuas e limitadas é

funcao uniformemente continua.

Exercicio 6. Seja B C R™ limitado, e f : B — R" uniformemente continua. Mostre que f
¢é limitada em B. Mostre que esta conclusao nao é necessariamente verdadeira se B nao for

limitado.



